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Policz w glowie

c?=a?+b? —-2abcosy szukam boku c naprzeciw kata

a2+ b2 — 2

COsy = >ab

to samo, rozwigzane wzgledem cosinusa: kat z trzech bokéw

Brak w karcie WZOrow

Ktory kat albo bok wybraé: sinusy czy cosinusy

para ,bok i kat naprzeciw” = sin; kat zawarty albo trzy boki = cos

popatrz, co dane i czego szukasz. Gdy znasz bok i kat naprzeciw niego,
a szukasz bok albo kat w drugiej parze, uzywasz sinuséw. Gdy masz dwa boki
i kat miedzy nimi albo trzy boki, uzywasz cosinuséw. Gdy znasz dwa katy,
trzeci to 180° minus ich suma.

YAWANWANWAN

a, b, vy a, b, c a, B, ¢ C,(_?va
cos cos sin sin

pogrubione elementy sg dane: dwa boki i kat miedzy nimi, trzy boki (cosinusy), dwa katy i bok
albo bok z katem naprzeciw (sinusy)

Policz w glowie

a, b, ¥ = ¢ cosinuséw, szukany bok jest naprzeciw danego kata
a, b, c = cosy cosinuséw, a potem kat z cosinusa

o, B, @ = b sinuséw: v =180° — o — 3, potem proporcja

Cosinus kata rozwartego

Jest w karcie wzordw
cos(180° — a) = —cosa
Z WZOru cos vy = C’Z%Zb*cz znak cosinusa podpowiada rodzaj kata: gdy ¢? < a? + b?,
kat jest ostry, gdy c? = a? + b?, jest prosty, a gdy c? > a? + b?, jest rozwarty
i cosinus jest ujemny. Dla katéw szczegdlnych: cos120° = —%, cos135° = —¥2

= -4
cos150° = 7?_
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Zadanie B5. (0--6) wymaganie VII.3
©6min Cel: cosinve kata rozwarteqo jest ujemny, bo COS(180° — o) = — COS v
Oblicz albo podaj.

a) cos120°
b) cos135°
¢) cosl150°
d) kat rozwarty «, dla ktérego cosa = —?
e) kata € (0°,180°), dla ktérego cosa = —3
f) cos(180° — a), gdy cosa = 2
ROZWIAZANIE
Zadanie B6. (0--2) wymaganie VII.3

©s5min (el przekatne rownolegloboku to cosinusy katow v i180° —

Boki rownolegtoboku ABCD majg dtugosci |AB| = 8i |AD| = 3, a kat BAD ma
miare 60° (rysunek w skali).

a) Oblicz dtugos¢ krotszej przekatne;.
b) Oblicz dlugos¢ diuzszej przekatnej.

ROZWIAZANIE
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Sprawdzenie: sprawdzam b): 3v6 ~ 7,35 > 6, bo kat 60° jest wiekszy od 45°, a naprzeciw
wiekszego kata lezy dtuzszy bok v

Odpowiedz: a) cosinuséw, /39; b) sinuséw,

3V6; c) cosinuséw, 3; d) sinuséw,

Sposéb ucznia triti 2 korepetycji
Test jednego zdania. Czy znam bok i kat lezacy naprzeciw niego? Jesli tak (b, d), licze
sinusami. Jedli nie (3, c), potrzebuje cosinuséw.

Pa/a,bka: w d) wychodzi sinj3 = g wiec kat 8 moze by¢ ostry albo rozwarty. O tym
rozstrzyga reszta zadania.

Zadanie B5. (0--6) wymaganie VII1.3

Rozwigzanie wWzorcowe tak zapisvjesz w arkuszv
Plan: Kat rozwarty zamieniam na ostry wzorem cos(180° — a) = —cosa.  jest w karcie wzordw

@ a) Kat 120° jest rozwarty, wiec zamieniam go na ostry i dopisuje minus:

cos120° = cos(180° — 60°) = —cos 60° = 7%‘

@ b) Podobnie cos135° = —cos45° = — 2.

@ ¢) Podobnie cos150° = —cos30° = — %3,

d) Szukam kata rozwartego o cosinusie —g. Cosinus ? ma kat ostry 30°, wiec kat
rozwarty to 180° — 30° = 150°.

@ e) Cosinus J ma kat ostry 60°, wiec cosinus —J ma kat 180° — 60° = 120".
g-

@ f) Ze wzoru cos(180° — a) = —cosa dla cosa = 2 dostaje cos(180° — a) = —2

Sprawdzenie: sprawdzam d) i e): szukany kat jest rozwarty, a jego cosinus ujemny v’

Odpowiedz: a) —J; b) —%%; c) —?; d) 150°; €)120°; f) —2

Sposob ucznia triti z korepetycji
Jak przy sinusach. Wartos¢ dla kata rozwartego bierz z tabeli kata ostrego, a przy
cosinusie dopisz znak minus. Przy sinusie zadnego minusa nie ma.

,Du/a,bka: sin120° = § jest dodatni, ale cos120° = —% jest ujemny: nie mieszaj obu regut.
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