€ SOLVE Geometria analityczna R instagram @solve_korepetycje

Policz w glowie

a=45" = a=1 tg45 =1, wiec prosta y=x+b
a=Vv3 = a=60° tg60° =3
=—1 = «a=135" ostry kat o tangensie |-1| =1 to 45°, a rozwarty to 180° — 45° = 135°

V3 5

a=150° = a=—— 180° -150° =30° i tg30° = ¥, a kat rozwarty daje znak minus

3 3
Brak w karcie WwWzoréow

Kat miedzy prostymi
t980=.m, 1+aa, #0

jesli proste maja katy nachylenia «, i oy, to kat miedzy nimi to |, — a4 (albo jego
dopetnienie do 180°). Ze wzoru na tangens réznicy katéw
tg(ay, —aq) = % dostajesz od razu wzér na tg ¢ przez same
wspodtczynniki a; i a,. Wartosé bezwzgledna daje kat ostry. Gdy 1+ a,a, = 0, czyli
a,a, = —1, mianownik jest zerem: to dokfadnie przypadek prostych
prostopadiych (p = 90°). Wzoru nie stosujesz do prostej pionowej, ktéra nie ma
wspodiczynnika kierunkowego. Wtedy rysujesz kat albo liczysz z kata nachylenia

drugiej prostej.

Policz.w.glowie

y=x,y= V3x—2 = @ =15° katy nachylenia to 45° i 60°, wiec kat miedzy prostymi jest réwny 60° — 45° = 15
1

y=2x+1,y=3x—5 = tgp= 7

1
y=2x,y= 7§X = ©=90° 1+2.(—3%)=0, wiec proste s3 prostopadte

Brak w karcie WZOrow

Wektor prostopadly do prostej
ki Ax+By+C=0 = [AB]Llk
prosta Ax + By + C = 0 (dla B # 0) ma wspdtczynnik kierunkowy a = —4. Wektor
[A, B] ma ,nachylenie” %, ailoczyn -5 -2 = —1. To znaczy, ze wektor ztozony ze
wspotczynnikdw przy x i y jest prostopadty do prostej. Dlatego prostopadta do
3x +4y —10 = 0 przez punkt P ma kierunek [3, 4], czyli wspotczynnik % Ten fakt
wynika z warunku a;a, = —1, wiec nie wymaga nowego wzoru.
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Zadanie A3. (0--6) wymaganie IX.R4
@9 min Cel: nowy wspofezynnik wstawiasz do wzoru na prosta prezez punkt

Wyznacz réwnanie prostej prostopadtej do k i przechodzacej przez punkt P.

a)k:y=2x+1, P=(4,3) b) k:y=-3x+2, P=(6,1)
C)k:y:%x—4, pP=(-12) d)k:y=—x+3, P=(2,-5)
e kiy=2x, P=(-2,-1) f)k:y=—%x+1, P=(0,3)

ROZWIAZANIE

Zadanie A4. (0--4) m wymaganie IX.R4
©7min Cel: kat prosty w trdjkacie sprawdzasz iloczynem wspdfezynnikow, a pole
liczysz z przyproctokatnych

Dany jest tréjkat ABC, w ktérym A = (—3,-1), B = (3,1) oraz C = (4,—2) (zobacz

rysunek).
y
a) Oblicz wspdtczynnik kierunkowy 5
prostej AB. B
b) Oblicz wspétczynnik kierunkowy ;

prostej BC. 4
c) Wykaz, ze kat ABC jest prosty.
d) Oblicz pole tréjkata ABC.

ROZWIAZANIE
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€ SOLVE Geometria analityczna R - rozwigzania instagram @solve_korepetycje

Odpowiedz:a) y = —1x +5; b)y = Ix - 1; ¢)

y=-26d)y=x—-7; €y=-3x—4; fJy=2x+3

Sposob ucznia triti z korepetycji

Woyraz wolny z punktu. Gdy masz juz a,, zapisz y = a;x + b i wstaw wspédirzedne punktu P.
Na przyktad w b) jest 1 = % -6+ b, czyli b = —1. To ten sam wynik bez nawiasu w pierwszym
wzorze.

Pa/apka: wyraz wolny prostej k w ogdle nie wchodzi do rachunku: prostopadtos¢ zalezy
tylko od wspoétczynnika kierunkowego.

Zadanie A4. (0--4) m wymaganie IX.R4

Rozwigzanie wzorcowe tak zapisvjesz w arkuszv

Co wiemy: tréjkat ma wierzchotki A = (=3,-1), B = (3,1) i C = (4,—2). Kat przy wierzchotku B
jest prosty, gdy prosta AB jest prostopadta do prostej BC, czyli gdy iloczyn ich wspdtczynnikéw
kierunkowych wynosi —1.

@ a) Wypisuje dane: A = (=3,-1)i B =(3,1). Licze a,z = ;:E:% = Z = 1, odejmujgc w obu
miejscach w tej samej kolejnosci.

@ c) Kat ABC jest prosty, gdy proste AB i BC s prostopadte. Sprawdzam iloczyn
wspotczynnikow: dug - Ape = 3 - (—3) = —1. Skoro iloczyn jest réwny —1, proste s
prostopadte. Przecinaja sie w punkcie B, wiec kat ABC jest prosty. jerz‘ w karcie wzorow

d) Skoro kat przy B jest prosty, boki AB i BC s3g przyprostokatnymi. Licze ich dtugosci:
|AB| = V62 + 22 = /40 = 21/10 oraz |BC| = /12 + (—3)2 = /10. Pole to
p=1.2y10-v10=1.2.10=10.

kat przy B jest prosty, ‘
a przyprostokatne maja 2v/10 i v/10 —4

Sprawdzenie: prostokat opisany na trdjkacie ma 7 x 3 = 21, a trzy tréjkaty dookota maja
35+6+15=11, wiec poleto21-11=10 v

Odpowiedz: a) 1; b) —3; c) iloczyn jest

réowny 1, wiec kat jest prosty; d) 10
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