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a=01:ab=0,09 1 a=0,9: ab =0,09

T I e e

dlaa+b=1iloczyn ab = a(1—a) to parabola skierowana ramionami w dot: nigdy nie przekracza 1,
a wartosc¢ } osigga doktadniedlaa=b= 1

Najwazniejsza nieréwnosé z zalozeniem
a,b>0, a+b=1 = ab< g, réwnosc tylkodlaa =b =
to pomocniczy fakt, ktéry wraca w wielu zadaniach: gdy dwie liczby maja stata
sume, ich iloczyn jest najwiekszy, gdy liczby sa réwne. Dowdd to jedno

przeksztatcenie z wzoru powyzej. Nieréwnosé ab < % mozesz potem
wykorzystaé¢ w dtuzszym dowodzie.

a=0,2 b=0,8 ab=0,16
a=0,5 b=0,5 ab=0,25
a=0,7 b=0,3 ab = 0,21

odcinek o dtugosci 1 rozciety na dwie czesci a i b: im blizej potowy, tym wiekszy iloczyn ab

Policz w glowie

a+b=1=0a0?+b%*=2a’>-2a+1 a?+(1—aqa)?
a+b=1=(a+1)(b+1)=ab+2 ab+a+b+l,aa+b=1
a+b=2=b=2—a wyznaczam jedng zmienna

X+y=6=xy=x(6—x) wielomian drugiego stopnia

Rl =
. ° ° L] Bl
Pierwsza lekcja z korepetytorem jest za darmo EH.:E EE:I
Wolisz przejs¢ ten temat z kims? Zeskanuj kod i umow _E'- E

darmowa lekcje prébna online w Solve. EH *
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Zadanie B7. (0--1) wymaganie 111
©3min Cel- format P/F, kazde zdanie cprawds ocobmo

Ocen prawdziwosc¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo

F, jesli jest fatszywe.

Jezelia>0,b>0ia+b=1toab < ;. p0 U
Jezelia+b=1toa?+b?=1. pU FUJ
Dlax > O nierébwnos¢ x + % > 6 jest rwnowazna nieréwnosci pU U
X2 +9 > 6x.

ROZWIAZANIE

Zadanie B8. (0--1) wymaganie .1
©3min Cel: podstawienie b =1 — Q do iloczynv i uwazne rozwinigeie

Liczby a i b spetniajg réwnanie a + b = 1. lloczyn ab jest réwny

Zaznacz wtasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A.a—a? B.a?—a C.1—a? D.1+a

ROZWIAZANIE

Zadanie B9. (0--1) wymaganie I1.1
®3min Cel- nierdwnoéc rownowazna po pomnozeniv przez dodatnie X, czyli mnoZysz

kazdy cktadnik

Liczba x jest dodatnia. Nieréwnos¢ x + X > 4 jest rownowazna nieréwnosci
Zaznacz wtasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A. X2+ 4 < 4x B.x2+4 > 4x C.X+4 > 4x D.x2+4x > 4

ROZWIAZANIE
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Zadanie B7. (0--1) wymaganie .1

Rozwigzanie wzorcowe tak zapisvjesz w arkuszv

Plan: Kazde zdanie sprawdzam osobno.

Pierwsze zdanie:za +b =1mam b =1— a, wiec ab = a — @?. Nieréwnos¢ a — a? < % jest
réwnowazna a2 —a + % > 0, czyli (a = %)2 > 0. To prawda, wiec zdanie jest prawdziwe: P.
Drugie zdanie: ze wzoru @? + b? = (a + b)2 — 2ab = 1— 2ab widaé, ze wynik zalezy od ab.
Szukam kontrprzyktadu: dlaa = b = J mam } + ; = 1 # 1. Zdanie jest fatszywe: F.

Trzecie zdanie: mnoze obie strony przez x > 0, wiec znak sie nie zmienia: x - x + % X>6-X,
czyli x? + 9 > 6x. Zdanie jest prawdziwe: P.

Odpowiedz: P, F, P (1 pkt tylko

za wszystkie trzy poprawne oceny)

Sposob ucznia tribi z korepetycji
Liczby. W drugim zdaniu wystarczy a = b = % W pierwszym wyprdébuj a = 0,3, b = 0,7:
0,21 £ 0,25. To sprawdziany, nie dowody.

Pa/a,bka: w drugim zdaniu (a + b)? =1, ale a? + b? + 1: brakuje —2ab.

Zadanie B8. (0--1) wymaganie II.1

Rozwigzanie wzorcowe tak zapisvjesz w arkuszv

Plan: Z réwnania a + b =1wyznaczam b =1 — a i podstawiam do ab.

Z réwnania odejmuje a i mam b =1 — a. Wstawiam do iloczynu i mnoze przez nawias:
ab = a(1 —a) = a — a?. To odpowiedz A.

H-% A o = LI A =13 =3 1 1 - 4 T =13
Sprawdzenie: sprawdzam liczbami:dlaa=zib=7 mamab=3Foraz ; — =% — 5w =2 v

Skad sie biora zte odpowiedzi
B. a? — ato wynik ze zmienionym znakiem: ktos zapisata - (a — 1), jakby b=a —1.
C. 1— a? powstaje z mnozenia (1—a)(1+a), czyli uzycia b =1+ a zamiast1—a.

D. 1+atosumalia: kto$ pomylit mnozenie z dodawaniem.

Odpowiedz: A

Sposob ucznia triki z korepetycji
Podstawienie liczby. Wstaw a = 1 (wiec b = 1): iloczyn to . Odpowiedz A daje J — = 1,
a B daje —3. W zadaniu otwartym zapisz podstawienie.
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